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Phaát hiïån kiïën thûác múái laâ thuöåc lônh vûåc tòm toâi trñ
tuïå àûúåc möåt söë nhaâ khoa hoåc quan têm nhû:
M. Crugliac; V.A. Cruchetxki; Nguyïîn Baá Kim;

Àaâo Tam; Buâi Vùn Nghõ; Cao Thõ Haâ;... Trong hoaåt
àöång tòm toâi kiïën thûác múái hoåc sinh (HS) gùåp nhûäng
khoá khùn chuã yïëu sau àêy: - Khoá khùn trong viïåc phaát
hiïån caác mêu thuêîn nöåi taåi khi gùåp caác tònh huöëng coá
vêën àïì àïí tûâ àoá tòm caách giaãi quyïët caác mêu thuêîn
nhùçm khaám phaá tri thûác múái; - Khoá khùn trong viïåc
huy àöång àuáng kiïën thûác àïí laâm saáng toã nhiïåm vuå
nhên thûác, laâm böåc löå caác àöëi tûúång cêìn khaám phaá;
- Khoá khùn giaãi àaáp cêu hoãi: Dûåa trïn cú súã naâo àïí
huy àöång àuáng kiïën thûác àaä biïët nhùçm laâm saáng toã
vêën àïì, lêåp luêån coá cùn cûá àïí chiïëm lônh tri thûác múái?;
- Khoá khùn biïën àöíi thöng tin trong caác tònh huöëng múái
àïí chuyïín vïì daång quen thuöåc, tûâ àoá coá thïí huy àöång
caác kiïën thûác àaä biïët nhùçm xûã lñ thöng tin cêìn tòm, phaát
hiïån kiïën thûác múái.

Caác hoaåt àöång khùæc phuåc nhûäng khoá khùn nïu
trïn thuöåc phaåm truâ hoaåt àöång kïët nöëi tri thûác seä àûúåc
laâm saáng toã qua nöåi dung baâi viïët naây, nhùçm giuáp HS
phaát triïín kiïën thûác múái trong viïåc tòm toâi kiïën thûác toaán
hoåc cuäng nhû trong thûåc tiïîn.

1. Möåt söë quan àiïím vïì kïët nöëi tri thûác
1.1. Tûâ goác àöå triïët hoåc cho thêëy: Viïåc kïët nöëi tri

thûác àaä coá vúái tri thûác múái thöng qua caác phûúng thûác
chuã yïëu sau: - Töí chûác cho HS khaão saát caác trûúâng
húåp riïng, caác möëi liïn hïå àùåc biïåt àïí tûâ àoá nhúâ hoaåt
àöång khaái quaát hoáa chuáng ta coá nhûäng tri thûác múái
töíng quaát hún; - Phaát hiïån möëi liïn hïå nhên quaã giûäa
tri thûác àaä coá cuãa HS vúái tri thûác múái cêìn tòm àïí àõnh
hûúáng caách giaãi quyïët vêën àïì. Khi àûáng trûúác möåt vêën
àïì cêìn giaãi quyïët, chuáng ta sûã duång möëi liïn hïå nhên
quaã àïí hûúáng HS tòm toâi caác tri thûác cöåi nguöìn, laâm
tiïìn àïì cho viïåc chûáng minh, laâm saáng toã vêën àïì cêìn
giaãi quyïët.

1.2. Tûâ goác àöå têm lñ hoåc liïn tûúãng cho thêëy:
Caái múái àûúåc phaát hiïån thöng qua hoaåt àöång liïn tûúãng
vaâ chuyïín hoáa caác liïn tûúãng tûâ àöëi tûúång naây sang
àöëi tûúång khaác. Thiïëu khaã nùng liïn tûúãng, HS seä
gùåp khoá khùn trong hoaåt àöång huy àöång kiïën thûác àïí
giaãi quyïët vêën àïì, khoá khùn chuyïín hoáa caác vêën àïì
khoá sang nhûäng vêën àïì quen thuöåc, khoá khùn quy laå
vïì quen.

Nhaâ sû phaåm G.Polya àùåc biïåt coi troång hoaåt àöång
liïn tûúãng nhùçm huy àöång töëi àa caác kiïën thûác àaä hoåc
liïn quan àïën giaã thiïët vaâ kïët luêån cuãa baâi toaán, choån
loåc caác nhoám tri thûác cêìn thiïët cho viïåc thûåc hiïån caác
hoaåt àöång giaãi baâi toaán múái. Chuá troång liïn tûúãng baâi
toaán cêìn giaãi vúái caác baâi toaán göëc quen thuöåc maâ HS
àaä biïët, tòm caách biïën àöíi baâi toaán vïì baâi toaán göëc. Tûâ
àoá huy àöång kiïën thûác nhùçm kïët nöëi giaã thiïët vaâ kïët luêån
cuãa baâi toaán, nhùçm giuáp HS dïî daâng huy àöång kiïën
thûác àïí giaãi quyïët vêën àïì àùåt ra trong baâi toaán. G.Polya
cuäng coi troång kïët húåp giûäa àùåc biïåt hoáa vaâ khaái quaát
hoáa, chuá troång khuyïn HS xem xeát caác trûúâng húåp
riïng àïí tûâ àoá coá cú súã khaái quaát hoáa túái baâi toaán töíng
quaát hún, taåo cú höåi dïî daâng thiïët lêåp möëi liïn hïå giûäa
kiïën thûác cêìn tòm vúái caác kiïën thûác àaä coá.

M.Crugliac àaä nhêën maånh: Nhûäng tri thûác àaä lônh
höåi àûúåc laåi tham gia vaâo quaá trònh tû duy nhû laâ möåt
yïëu töë cuãa tû duy àïí tiïëp thu nhûäng tri thûác múái khaác
[1; tr 64-65].

Nhû vêåy, tû duy ài tûâ hïå thöëng tri thûác àaä biïët àïën
caác tri thûác múái cêìn tòm. Noái caách khaác, tû duy àaä kïët nöëi
hïå thöëng tri thûác àaä biïët àïën caác tri thûác cêìn biïët. Dûúái
àêy chuáng ta xeát möåt vaâi vñ duå trong daåy hoåc toaán.

2. Kïët nöëi tri thûác
Trïn cú súã phên tñch caác quan àiïím triïët hoåc, têm

lñ hoåc vïì hoaåt àöång kïët nöëi tri thûác, trong baâi viïët naây
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chuáng töi quan niïåm: Kïët nöëi tri thûác àaä coá vúái tri thûác
múái cêìn phaát hiïån trong quaá trònh tòm toâi trñ tuïå laâ viïåc
choån loåc coá tñnh quy luêåt caác tri thûác àaä coá vaâ töí chûác
chuáng vúái tû caách àïí dûå àoaán caác vêën àïì, vêån duång
chuáng àïí lêåp luêån laâm saáng toã nhiïåm vuå nhêån thûác
thöng qua caác tònh huöëng khaám phaá tri thûác múái hay
vêån duång tri thûác toaán hoåc vaâo thûåc tiïîn.

Nhû vêåy, kïët nöëi tri thûác àoâi hoãi tòm ra àûúåc hïå
thöëng caác tri thûác àaä coá liïn hïå phuå thuöåc lêîn nhau
àûúåc lûåa choån theo möåt trònh tûå nhùçm àïí àõnh hûúáng,
àiïìu chónh quaá trònh lêåp luêån phaát hiïån tri thûác múái.
Trong thûåc tiïîn daåy hoåc toaán, viïåc xaác àõnh möëi liïn hïå
giûäa tri thûác àaä coá vaâ tri thûác cêìn tòm khöng phaãi luác
naâo cuäng dïî daâng nhêån thêëy ngay, nhiïìu khi xuêët hiïån
caác höë ngùn caách, xuêët hiïån caác mêu thuêîn vaâ caác
chûúáng ngaåi àoâi hoãi HS phaãi biïën àöíi caác tònh huöëng
tri thûác múái vïì daång dïî daâng xaác àõnh caác möëi liïn hïå
tri thûác àaä coá vúái tri thûác cêìn tòm.

Chuáng ta coá thïí nhêån thêëy àiïìu naây thöng qua
viïåc phên tñch vñ duå sau àêy:

Vñ duå 1: Chûáng minh rùçng trong tam giaác ABC
bêët kò, ta luön coá 

1 1 1 0AA BB CC  
   

, trong àoá AA1;
BB1; CC1 lêìn lûúåt laâ caác àûúâng trung tuyïën xuêët phaát
tûâ caác àónh A, B, C.

Caách  1:  Àùèng  thûác  vectú  cêìn  chûáng  minh:

1 1 1 0AA BB CC  
   

  liïn  quan  túái  ba  àûúâng  trung
tuyïën vaâ troång têm G cuãa tam giaác gúåi cho HS liïn
tûúãng túái mïånh àïì quen thuöåc:  0GA GB GC  

   
. Sûã

duång kiïën thûác
àaä  biïët

nïëu 0a 
 

  thò

0a 
 

.  Khi
àoá hïå thöëng tri
thûác àûúåc kïët
nöëi  nhùçm giaãi
baâi toaán coá thïí
mö taã theo sú àöì sau: (hònh 1)

Caách 2: Viïåc chûáng minh 
1 1 1 0AA BB CC  

   
 gúåi

cho HS liïn tûúãng túái AA1, BB1, CC1 laâ àöå daâi ba
caånh cuãa möåt tam giaác AA1M, tûâ àoá coá thïí dûång tam
giaác coá àöå daâi ba caånh laâ AA1, BB1, CC1 nhû sau:

Tûâ  B1  ta  dûång
B1M  song  song  vaâ
bùçng  BA1  (hònh  2).
Khi àoá ta coá tûá giaác
BA1MB1 laâ hònh bònh
haânh.

Tûâ  àoá,  nhúâ  tñnh
chêët trung àiïím cuãa àoaån thùèng vaâ tñnh chêët cuãa àûúâng
trung bònh suy ra caác tûá giaác A1B1MC, AC1CM laâ caác
hònh bònh haânh vaâ tûâ àoá suy ra tam giaác coá ba caånh lêìn
lûúåt bùçng AA1, BB1, CC1.

Khi àoá theo quy tùæc ba àiïím ta coá:  1 1 1 1 1AA BB CC AA AM MA      
       

1 1 1 1 1 AA 0AA BB CC AA AM MA      
       

.
Nhû vêåy, viïåc kïët nöëi tri thûác úã àêy àûúåc diïîn ra

thöng qua caác hoaåt àöång liïn tûúãng túái quy tùæc ba
àiïím, àöëi vúái pheáp toaán cöång vectú, tñnh chêët hònh
bònh haânh, àûúâng trung bònh trong tam giaác. Nhúâ caác
tñnh chêët naây vaâ thöng qua hoaåt àöång dûång hònh, suy
ra àûúåc tam giaác AA1M coá àöå daâi ba caånh lêìn lûúåt
bùçng àöå daâi ba àûúâng trung tuyïën.

Caác tri thûác àûúåc kïët nöëi úã trïn bao göìm tri thûác
göëc: Töíng ba vectú àõnh trïn ba caånh cuãa möåt tam
giaác theo möåt chiïìu quay naâo àoá luön bùçng vectú 0AA BB CC  

   
.

3. Hoaåt àöång kïët nöëi tri thûác
Chuáng töi quan niïåm hoaåt àöång kïët nöëi tin tûác laâ

nhûäng hoaåt àöång cuãa HS tòm kiïëm caác tri thûác cöåi
nguöìn, caác tri thûác trung gian àûúåc kïët nöëi thaânh möåt
hïå thöëng theo caác möëi liïn hïå nhên quaã, liïn hïå phuå
thuöåc nhùçm laâm saáng toã nhiïåm vuå nhêån thûác, àïí chuã
thïí xêm nhêåp vaâo àöëi tûúång, xêm nhêåp vaâo vêën àïì àïí
chiïëm lônh tri thûác múái trong toaán hoåc cuäng nhû trong
thûåc tiïîn. Trïn cú súã phên tñch caác quan àiïím triïët
hoåc, têm lñ hoåc vïì hoaåt àöång kïët nöëi tri thûác vaâ khai thaác
cêëu truác cuãa hoaåt àöång tòm toâi trñ tuïå, chuáng töi àûa ra
möåt söë hoaåt àöång thaânh phêìn cuãa hoaåt àöång kïët nöëi tri
thûác trong lônh vûåc tòm toâi trñ tuïå nhùçm phaát hiïån vaâ
chiïëm lônh caác kiïën thûác múái sau àêy:

3.1. Hoaåt àöång xaác àõnh caác mêu thuêîn trong
caác tònh huöëng tri thûác múái nhùçm laâm böåc löå
nhiïåm vuå nhêån thûác trong quaá trònh chuã thïí hoaåt
àöång tû duy, xêm nhêåp vaâo àöëi tûúång nghiïn
cûáu, xêm nhêåp vaâo tònh huöëng múái

Xuêët phaát tûâ goác àöå têm lñ hoåc nhêån thûác; têm lñ
hoåc trñ tuïå vaâ tûâ goác àöå tû duy biïån chûáng cuäng nhû
phûúng phaáp luêån nhêån thûác toaán hoåc, coá thïí thêëy
rùçng: hoaåt àöång nhêån thûác noái chung, nhêån thûác toaán
hoåc noái riïng àûúåc bùæt nguöìn tûâ viïåc phaát hiïån caác
mêu thuêîn àïí tûâ àoá taåo àöång lûåc cho hoaåt àöång giaãi
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quyïët caác mêu thuêîn àoá. Tûâ caác mêu thuêîn trong daåy
hoåc toaán naãy sinh caác nhiïåm vuå nhêån thûác, caác àöëi
tûúång cuãa hoaåt àöång, àöëi tûúång cuãa tû duy thuác àêíy
hoaåt àöång. Xaác àõnh mêu thuêîn trong caác tònh huöëng
tri thûác múái vaâ viïåc giaãi quyïët caác mêu thuêîn àoá àoâi hoãi
giaáo viïn àõnh hûúáng cho HS huy àöång caác tri thûác vaâ
kinh nghiïåm àaä biïët, àïí tûâ àoá tòm caách khùæc phuåc caác
mêu thuêîn, phaát hiïån caác tri thûác múái.

Möåt söë mêu thuêîn thûúâng biïíu hiïån cuãa HS trong
daåy hoåc toaán: - Mêu thuêîn tûâ nguyïn nhên HS khöng
chuá troång vïì sûå cên àöëi giûäa hai mùåt cuá phaáp vaâ ngûä
nghôa cuãa caác àöëi tûúång quan hïå toaán hoåc; - Mêu
thuêîn thöng qua khaão saát HS tûúng taác vúái tònh
huöëng tri thûác phûúng phaáp múái; - Mêu thuêîn giûäa
tri thûác phûúng phaáp àaä coá cuãa HS khöng tûúng
thñch vúái phûúng phaáp vêån duång trong tònh huöëng
àûúåc khaái quaát.

Vñ duå 2: Caác tri thûác phûúng phaáp xaác àõnh khoaãng
caách giûäa hai àûúâng thùèng cheáo nhau a, b àûúåc nïu
qua hai quy trònh chuã yïëu sau:

Quy trònh 1: Bao göìm caác bûúác
- Xaác àõnh mùåt phùèng (P) chûáa b vaâ (P) // a;
-  Tñnh  khoaãng  caách  tûâ  möåt  àiïím  M  thuöåc  a

àïën (P).
Quy trònh 2: Göìm caác bûúác
- Dûång mùåt phùèng (P) chûáa a vaâ (P) //b;
- Dûång mùåt phùèng (Q) chûáa b vaâ (Q) //a;
-  Tñnh  khoaãng  caách  giûäa  hai  mùåt  phùèng  (P)

vaâ (Q).
Vêån duång quy trònh trïn àïí giaãi baâi toaán sau:
Cho hònh lêåp phûúng ABCD.A’B’C’D’ caånh bùçng

a.  Tñnh  khoaãng  caách  giûäa  hai  àûúâng  thùèng  BD
vaâ AB’.

Theo quy trònh 1,
chuáng ta coá thïí xaác
àõnh  mùåt  phùèng
(AB’D’) chûáa AB’ vaâ
(AB’D’)  //  BD.  Do
trong  hònh  lêåp
phûúng àûúâng thùèng
CA’   (AB’D’)  taåi H
nïn  khoaãng  caách
cêìn tòm bùçng àöå daâi àoaån OJ, OJ  AO’; J AO’,
trong  àoá  O’  laâ  têm  cuãa  mùåt  A’B’C’D’,  khi  àoá:
 1 1 3
OJ ' .

2 3 3

a
CH CA  

Bêy giúâ ta xeát baâi toaán töíng quaát cuãa baâi toaán trïn:
Cho hònh höåp chûä nhêåt ABCD.A’B’C’D’ coá caác kñch
thûúác AB = a; AD = b; AA’ = c. Tñnh theo a; b; c
khoaãng caách giûäa hai àûúâng thùèng BD vaâ AB’.

Mêu thuêîn naãy sinh khi HS tiïëp cêån vúái baâi toaán
töíng quaát naây laâ: HS khöng thïí aáp duång trûåc tiïëp
quy trònh àaä xeát baâi toaán trïn, noái caách khaác, quy
trònh trïn khöng tûúng thñch vúái baâi toaán múái naây
laâ: CA’ khöng phaãi laâ phûúng vuöng goác vúái (AB’D’),
trong khi àoá (AB’D’) // BD. Coá thïí khùæc phuåc mêu
thuêîn naây nhúâ àõnh hûúáng cho HS sûã duång giaán
tiïëp thïí tñch cuãa hònh choáp D’ABB’ coá diïån tñch àaáy
 1 1

. '
2 2

S BA BB ac    khi  àoá  thïí  tñch  hònh  choáp

D’ ABB’ laâ 
 1

6
V abc .

Tûâ àoá khoaãng caách cêìn tòm bùçng àöå daâi àûúâng
cao h veä tûâ àónh B àïën mùåt phùèng (AB’D’) vaâ diïån tñch

tam giaác AB’D’  laâ S1 vaâ khi àoá 
 

1 1

3

2

V abc
h

S S
  . Baâi toaán

quy  vïì  tñnh  diïån  tñch  tam  giaác  AB’D’  theo
a; b; c.

3.2. Hoaåt àöång biïën àöíi thöng tin vïì caác àöëi
tûúång, caác quy luêåt cêìn khaám phaá theo nhiïìu
hûúáng khaác nhau, nhùçm giuáp chuã thïí huy àöång
kiïën thûác theo nhiïìu caách khaác nhau

Biïën àöíi thöng tin toaán hoåc laâ hoaåt àöång cuãa chuã
thïí laâm thay àöíi hònh thûác diïîn àaåt cuãa thöng tin àïí
coá thïí huy àöång kiïën thûác àaä coá laâm böåc löå caác nöåi
dung, caác möëi quan hïå êín chûáa trong caác thöng tin
àoá àïí tiïëp nhêån tri thûác múái möåt caách hiïåu quaã
[12; tr 43-44].

Vñ duå 3: Cho ba àiïím A, B, C cöë àõnh trïn mùåt
phùèng () vaâ A laâ àiïím di àöång trong khöng gian,
 ( )S  . Goåi J laâ trung àiïím cuãa AC vaâ I laâ caác àiïím
thoãa maän hïå thûác:  3 2 0IA IB IC  

   
(*). Xaác àõnh

giao tuyïën cuãa mùåt phùèng (SAI) vaâ mùåt phùèng (SBJ).
HS àaä coá vöën kiïën thûác vïì khaái niïåm giao tuyïën

cuãa hai mùåt phùèng phên biïåt: laâ àûúâng thùèng ài
qua hai àiïím chung cuãa hai mùåt phùèng àoá hoùåc laâ
àûúâng thùèng ài qua möåt àiïím chung vaâ coá vectú
chó phûúng a


.

Hai mùåt phùèng (SAI) vaâ (SBJ) phên biïåt vaâ coá S laâ
àiïím chung, ta cêìn xaác àõnh àiïím chung thûá hai. Vúái
baâi toaán naây, nïëu giûä nguyïn giaã thiïët (*) khöng biïën
àöíi gò thò HS seä rêët khoá khùn trong viïåc tòm àiïím chung
thûá hai hoùåc tòm phûúng cuãa àûúâng giao tuyïën. Do
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àoá, xuêët hiïån sûå mêët cên bùçng. Tuy nhiïn, bùçng hoaåt
àöång biïën àöíi thöng tin, hûúáng dêîn HS tûâng bûúác
biïën àöíi giaã thiïët (*) àïí laâm böåc löå caác thuöåc tñnh, quan
hïå êín chûáa bïn trong àöëi tûúång nhû sau:

(*)  2 2IA AB AB AC IA AB CB     
      

 2 ( ) 2IA BA BC BJ  
       AI BJ

  .  Vêåy  giao
tuyïën cêìn tòm laâ
àûúâng thùèng a
ài  qua  S  vaâ
song song vúái
BJ (hònh 4).

Nhúâ  hoaåt
àöång  biïën  àöíi
thöng  tin  giuáp
cho  HS  khaã
nùng  chuyïín
àöíi giûäa hònh thûác vaâ nöåi dung cuãa àöëi tûúång àïí tòm
thêëy möëi liïn hïå giûäa tri thûác múái vúái nhûäng tri thûác àaä
coá cuãa HS, tûâ àoá tòm ra hûúáng giaãi quyïët vêën àïì.

3.3. Hoaåt àöång chuyïín hoáa caác baâi têåp trong
saách giaáo khoa thaânh caác baâi toaán múã, taåo cú höåi
cho HS khaám phaá kiïën thûác múái trïn cú súã huy
àöång töëi àa caác tri thûác àaä coá

Hoaåt àöång chuyïín baâi toaán trong saách giaáo khoa
thaânh baâi toaán múã nhùçm tùng cûúâng hoaåt àöång phaát
hiïån tòm toâi kiïën thûác múái cuãa HS, qua àoá phaát triïín
nùng lûåc tû duy saáng taåo, taåo cú höåi cho HS huy àöång
töëi àa caác kiïën thûác àaä àûúåc hoåc. Àöìng thúâi tñch cûåc hoáa
hoaåt àöång cuãa HS, khúi dêåy khaã nùng tûå lêåp, chuã àöång,
saáng taåo cuãa HS. Nhùçm nêng cao nùng lûåc phaát hiïån
vaâ giaãi quyïët vêën àïì, taác àöång àïën têm lñ, tònh caãm, àem
laåi niïìm say mï vaâ hûáng thuá hoåc têåp cho HS.

Vñ duå 4: Tûâ cöng thûác lûúång giaác cú baãn àaä àûúåc hoåc:
cos sin 2x x   hay  2

(cos sin )x x   ta  coá  thïí
giuáp HS thïí phaát triïín thaânh caác baâi toaán bêët àùèng
thûác hònh hoåc liïn quan túái tam giaác:

Tûâ bêët àùèng thûác àaåi söë trïn, coá thïí aáp duång trong
tam giaác ABC vúái caác goác laâ A, B, C:

Ta  coá   2(sin cos ) 2A A    (*),  mùåt  khaác
 2 2 2

cos
2

b c a
A

bc

 
  vaâ 

 2
sin

S
A

bc
 , thay vaâo (*) ta àûúåc:

 22 2 2
2 2 22

2 | 4 | 2 2
2

S b c a
b c a S bc

bc bc

  
       

 
.

Nhû  vêåy,  ta  coá  thïí  phaát  triïín  thaânh baâi  toaán:
Chûáng minh rùçng trong tam giaác ABC ta luön coá
 2 2 2| 4 | 2 2b c a S bc    (1)

Àùèng thûác xaãy ra khi  sin cos tan 1 45A A A A    
 0sin cos tan 1 45A A A A     .
Tiïëp tuåc baâi toaán trïn, coá thïí cho HS tòm lúâi giaãi

baâi  toaán: Cho  tam giaác ABC  thoaã maän àiïìu kiïån
 2 2 2| 4 | 2 2b c a S bc     haäy tñnh goác A cuãa tam giaác
àoá.

AÁp duång nhû vêåy vúái caác kïët quaã  2(sin cos ) 2B B 

vaâ  2(sin cos ) 2C C   ta lêìn lûúåt thu àûúåc:
 2 2 2| 4 | 2 2c a b S ca    (2)
 2 2 2| 4 | 2 2a b c S ab    (3)
Cöång theo vïë caác bêët àùèng thûác (1), (2) vaâ (3)

ta suy ra àûúåc:
 2 2 2 12 2 2( )a b c S ab bc ca      .
Coá thïí phaát biïíu baâi toaán múái: Chûáng minh rùçng

trong tam giaác ABC ta luön coá 2 2 2 12 2 2( )a b c S ab bc ca     

12 2 2( )a b c S ab bc ca      .
Tiïëp tuåc ta coân thu àûúåc caác baâi toaán khaác nûäa.
Nhúâ hoaåt àöång chuyïín hoáa caác baâi têåp trong saách

giaáo khoa thaânh caác baâi toaán múã, HS coá cú höåi huy
àöång caác kiïën thûác nhû àõnh lñ Cösin, cöng thûác tñnh
diïån tñch tam giaác,... àaä àûúåc hoåc àïí khaám phaá caác
kiïën thûác múái.

3.4. Hoaåt àöång huy àöång caác tri thûác cöåi nguöìn
thöng qua phaát hiïån möëi liïn hïå nhên quaã hoùåc
khaã nùng liïn tûúãng caác tri thûác liïn quan nhùçm
giuáp HS quy laå vïì quen khi giaãi quyïët caác vêën àïì
toaán hoåc

Thöng qua hoaåt àöång liïn tûúãng seä giuáp HS gúåi
nhúá laåi caác tri thûác cöåi nguöìn, àïí tûâ àoá chuã thïí coá thïí
àõnh hûúáng viïåc biïën àöíi àöëi tûúång, taåo thuêån lúåi cho
HS giaãi quyïët vêën àïì möåt caách àún giaãn hún.

Viïåc xaác àõnh caác tri thûác cöåi nguöìn àïí laâm saáng toã
quan hïå nhên quaã giûäa tri thûác àaä biïët vaâ tri thûác cêìn
tòm. Àùåc biïåt caác tri thûác cöåi nguöìn àoáng vai troâ àõnh
hûúáng, àiïìu chónh hoaåt àöång xêm nhêåp vaâo àöëi tûúång,
xêm nhêåp vaâo caác vêën àïì laâm saáng toã caác àöëi tûúång
toaán hoåc, caác quan hïå cêìn khaám phaá. Àoá laâ cú súã àïí
HS hoaåt àöång chiïëm lônh kiïën thûác.

Vñ duå 5: Cho hònh lêåp phûúng ABCD.A1B1C1D1.
Goåi caác àiïím M; N; P lêìn lûúåt laâ caác trung àiïím cuãa
caác caånh AD, BB1, C1D1. Haäy dûång thiïët diïån cuãa
hònh lêåp phûúng taåo búãi mùåt phùèng (MNP).

Khi giaãi baâi toaán naây HS gùåp khoá khùn laâ xaác àõnh
giao cuãa mùåt phùèng (MNP) vúái möåt mùåt cuãa hònh lêåp

a
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phûúng àïí tûâ àoá xaác àõnh giao cuãa mùåt phùèng naây vúái
caác mùåt coân laåi.

Tri thûác cöåi nguöìn àaä chuêín bõ cho HS bao göìm:
- Quy trònh tòm giao tuyïën cuãa hai mùåt phùèng.
- Quy trònh tòm giao àiïím cuãa möåt àûúâng thùèng

vúái möåt mùåt phùèng.
- Caách xaác àõnh mùåt phùèng: Mùåt phùèng ài qua ba

àiïím; mùåt phùèng xaác àõnh búãi hai àûúâng thùèng cùæt
nhau; mùåt phùèng xaác àõnh búãi hai àûúâng thùèng song
song; mùåt phùèng chûáa möåt àûúâng thùèng vaâ möåt àiïím
khöng thuöåc àûúâng thùèng àoá. Tûâ àoá coá thïí giuáp HS
huy àöång caác kiïën thûác noái trïn thöng qua hïå thöëng
caác cêu hoãi hoùåc àïì ra caác yïu cêìu àöëi vúái HS, cuå thïí
nhû sau: - Nïu quy trònh dûång giao cuãa àûúâng thùèng
MN vúái mùåt phùèng  (A1B1C1D1)?; - Xaác àõnh mùåt
phùèng () chûáa MN, àoá laâ mùåt phùèng chûáa hai àûúâng
song song BB1 vaâ MN1, trong àoá M1 laâ trung àiïím
cuãa caånh A1D1 ; - Xaác àõnh giao tuyïën cuãa mùåt phùèng
() vúái mùåt phùèng àaáy (A1B1C1D1), àoá laâ àûúâng thùèng
B1M1; - Trong mùåt phùèng () xaác àõnh giao àiïím S
cuãa àûúâng thùèng MN vaâ B1M1?

Tûâ àoá yïu cêìu HS
xaác àõnh giao cuãa mùåt
phùèng  (MNP)  vaâ  mùåt
cuãa hònh  lêåp phûúng.
Nhúâ caác kiïën  thûác àaä
biïët HS tòm àûúåc giao
laâ  àoaån  PQ  (hònh  5).
Caác giao àiïím coân laåi
HS coá thïí tûå xaác àõnh
nhúâ hïå thöëng caác kiïën
thûác àaä biïët nïu trïn vaâ tòm àûúåc thiïët diïån laâ luåc giaác
àïìu MTNQPR, trong àoá Q; R; T  lêìn lûúåt laâ trung
àiïím cuãa caác caånh B1C1, D1D vaâ AB.

3.5. Khaão saát caác mö hònh thûåc tiïîn nhùçm khùæc
sêu vai troâ ûáng duång tri thûác toaán hoåc

Vñ duå 6: (Troâ chúi vúái nhûäng àöìng xu). Hai ngûúâi
chúi möåt troâ chúi nhû sau: Lêìn lûúåt àùåt nhûäng àöìng
xu lïn caái baân hònh chûä nhêåt, nïëu ai laâ ngûúâi coá thïí àùåt
àûúåc àöìng xu cuöëi cuâng lïn baân thò ngûúâi àoá seä thùæng
cuöåc chúi (giaã sûã caái baân àuã nhoã vaâ söë lûúång àöìng xu
àuã àïí àùåt kñn lïn mùåt baân). Baâi toaán àùåt ra laâ tòm quy
tùæc àùåt àïí ngûúâi chúi thùæng cuöåc.

Ta nhêån thêëy, nïëu ngûúâi chúi trûúác àùåt àöìng xu
àêìu tiïn vaâo chñnh giûäa baân. Sau àoá, àùåt theo quy tùæc:
àùåt úã võ trñ àöëi xûáng vúái àöìng xu cuãa ngûúâi chúi thûá hai
vûâa àùåt qua àöìng xu úã chñnh giûäa baân, thò ngûúâi chúi

trûúác luön thùæng cuöåc. Lñ do laâ mùåt baân hònh chûä nhêåt,
coá têm àöëi xûáng nïn bêët kò möåt võ trñ naâo trïn mùåt baân
thò ta luön tòm àûúåc võ trñ àöëi xûáng vúái võ trñ êëy qua têm
cuãa mùåt baân. Qua caách phên tñch nhû trïn ta thêëy troâ
chúi naây coá thïí chúi trïn bêët kò mùåt gò, miïîn laâ mùåt àoá
phaãi coá têm àöëi xûáng.

* * *
Trong phaåm vi baâi viïët naây, chuáng töi trònh baây

möåt söë quan niïåm vïì kïët nöëi tri thûác vaâ möåt söë daång
hoaåt àöång kïët nöëi tri thûác trong lônh vûåc tòm toâi trñ tuïå,
qua àoá luyïån têåp cho HS khaã nùng huy àöång kiïën
thûác nhùçm àõnh hûúáng, àiïìu chónh hoaåt àöång giaãi
quyïët vêën àïì, phaát hiïån tri thûác múái trong daåy hoåc
hònh hoåc. Chuáng töi cho rùçng caác hoaåt àöång naây coá
thïí vêån duång vaâo daåy hoåc caác nöåi dung toaán hoåc
khaác úã trûúâng THPT. 
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